CORRECTION DU DEVOIR SURVEILLE N° 4

Nombres complexes Le 18 janvier 2024

Exercice 1

1) zl=3[cos(—zj+isin(—zn=3[—3—Eij=£—§i.
6 6 2 2 2 2

2) z, :10[cos(—zj+isin(—£D =10(0—i)=-10i.
2 2

Exercice 2
a) |z, =«/42 +(—4)2 =J32=42.
4 2

cos(f)=—==-—

Soit # un argumentde z, ;ona: a2 2 donc 9:—% [27].
. - 2
sin(f)=——==——
=15~

Par conséquent, z, = a2 (cos (—%j+ isin(—%)] .

2) |2, = 12+(—\/§)2 =J4=2.

Soit # un argumentde z, ;ona: donc 9':—% [27].

Bl |5l 2 A2 ) ara(z)—ara(z) = T2
9 2|5l 2 T etare| 2 |-arg(z,)-ang(z) -5 (2]
Donc 2 _N2 cos(—ijﬂ'sin[——n

z, 4 12
2) |(2.)'| =l =(4v2)" =1024 et arg((z,)') = 4xarg(z) = -7 [27]

Donc (z,)' =1024 (cos(-7)+isin(-7)).

Exercice 3

2, =2 (cos(—%)w‘sin[—%}} -z, =cos(gj+ism(gj ;

z.=2 [cos(%{)ﬁsin(%n ; Z, =cos(2x)+isin(2r)
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Exercice 4

2.-z, -1+7i-2-i -3+6i (-3+6/)(4-2i) -12+6/+24i+12 30i 3.
2)a) =+ = : - = —= = = =29
z,—2, 6+3i(-2-i 4+2 4% 4 27 20 20 2

b) D’aprés la question précédente, on en déduit que arg(MJ = % .
2y T Zp

Or arg(uJ:(ﬁ,E) . par suite, (E,E):Z.

25— Z, 2
Par conséquent, le triangle ABC est rectangle en A.
3) a) |z—2-1|=|z-6-3i| équivauta AM=BM.
Donc (A) est la médiatrice du segment [AB].

Zg + 2 :6+3i_1+7i:§+5i:z .
2 2 -

b) Le milieu du segment [BC] a pour affixe

Par suite, E est le milieu du segment [BC].

2 \}4 \ 4 2

\/65 \/65

b) |Z—ZE|=T équivaut & EM =

4) a) EB =|z, — 2| =

6+3i—§—5i
2

J65

Donc (€) est le cercle de centre E et de rayon -

D’aprés la question précédente, B appartient a ce cercle.

c¢) Dans un triangle rectangle, le centre du cercle circonscrit est le milieu de I'hnypoténuse.
Le point E est le milieu de 'hypoténuse [BC] et le rayon de (<€) est égale a la distance EB.

(€) est donc le cercle circonscrit au triangle ABC, il passe donc par les points A, B et C.
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