DISTANCE MINIMALE D’UN POINT A UNE COURBE

Terminale S Séance informatique

Proposition pour le sujet 65 du descriptif de I'épreuve pratique 2008

Soit f la fonction définie sur [0 ; 1] par f(x) =1-x* et € sa courbe représentative dans un
repére orthonormal (O o, ])

L'objectif du probleme est de trouver les coordonnées du point M de € dont la distance a
I'origine est minimale.

1) a) Construire une figure a I'aide d’un logiciel de géométrie dynamique.

‘Appeler I'examinateur pour une vérification de la construction fah‘e.‘

b) Conjecturer la solution.
c¢) Construire la perpendiculaire a (OM) passant par M. Que remarque-t-on ?

|Appe|er' I'examinateur pour une vérification de la conjecture et de la r'emar'que.‘

3) Justification mathématique de la conjecture.
a) Exprimer la distance OM en fonction de x.

b) Soit g la fonction définie sur [0 ; 1] par g(x)=x* -x*+1.
Etudier les variations de g, puis montrer qu’elle admet un minimum y, en un réel x, que

vous déterminerez. Répondre au probléme posé.
d) Montrer que la tangente a € au point d’abscisse x, est orthogonale a (OM).

Production demandée.|

- Lafigure réalisée a I'aide du logiciel
- Laconjecture et la remarque
- Les productions écrites de la question 3)
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